UNIVERSIDADE FEDERAL DE SANTA CATARINA
CENTRO DE CIENCIAS FISICAS E MATEMATICAS
DEPARTAMENTO DE MATEMATICA

A comisséo designada pela portaria n°. 014/MTM/2018, composta pelos membros
Leandro Batista Morgado, Matheus Cheque Bortolan e Daniel Gongalves, sugere o
seguinte conteddo programético para a disciplina MTM3432 — Andlise II, 72 h/aula.

Disciplina: MTM3432 - Analise li

N° total de horas/aula: 72~  N° de horas/aula semanais: 4

~ Pré-requisitos: MTM3431 (Anslise 1)

EMENTA: Integral de Riemann de func¢des de vérias varidveis. Medida de Lebesgue.
Teoremas de convergéncia para integrais de Lebesgue. Espagos L".

OBJETIVOS: Concluindo a discipina MTM3432 — Anélise 1l, o aluno deverd ser capaz de:

e Trabalhar com as Integrais de Riemann e Lebesgue no espaco euclidiano R";

e Dominar os conceitos e técnicas empregadas na resolugdo de problemas sobre o

" «conteldo programatico;

e Conhecer as principais propriedades dos espacgos de fungdes integrdveis a Lebesgue
sobre um aberto do R". »

CONTEUDO PROGRAMATICO:

Unidade I. Integral de Riemann.
1. Somas inferiores e superiores. Propriedades. Funcdes integraveis em dominios do Rn.
Condicdo de integrabilidade de Riemann. Condicdo de Darboux.
2. Conjuntos de medida nula em R"

3. O Teorema de Lebesgue. Caracterizacdo de fun(;oes integraveis a Riemann.
Consequéncias. Relacdo medida da fronteira versus mtegrablhdade

4. Propriedades da integral de Riemann.

5. Teorema fundamental do Célculo, mudanga de varidvel e mtegragao por partes.

6. Derivagdo sob o sinal de integragao.

7. Integrais impréprias.

Unidade 2. Integral de Lebesgue.
1. Medida exterior de Lebesgue no R".
Conjuntos mensuraveis e fungdes mensuraveis. Propriedades.
Medidas. A medida de Lebesgue no R".
Conjuntos de medida nula. Conjunto de Cantor.
Conjunto Generalizado de Cantor.
Conjuntos borelianos.
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10.
11,
12.
13.
14.
15.
16.
17.

Existéncia de conjuntos ndo mensuraveis. Teorema de Vitali. Existéncia de fungdes n3o
mensuraveis.

Outras caracterizagGes de conjuntos. mensuréveis. Teorema de Carathéodory.
Funcdes simples. Integral de Lebesgue de funcdes simples.

Integral de Lebesgue de fungdes mensuraveis positivas.

Teorema de Egoroff. Lema de Fatou. Teorema da convergéncia mondtona.
Integral de Lebesgue de fungdes mensuraveis.

Propriedades da integral de Lebesgue.

Teorema da convergéncia dominada de Lebesgue.

Comparacdo entre integrais de Lebesgue e Riemann.

Teorema de Fubini. :

Espagos L, 1 < p < oo,
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