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Algebra I

Lista 4

Seja K um corpo. Mostre que o corpo de fragoes Fr(K) é isomorfo a K.

Seja K um corpo e R um anel. Mostre que qualquer homomorfismo f : K — R ou é
identicamente nulo ou é injetivo.

Determine todos os homomorfismos de anel entre Z2 e Z.

Mostre que ndo existe isomorfismo de anel entre

R={x+yvV2|z,yeQ}, e S={z+yV3|z,ycqQ}.
Seja R um anel e I < R, mostre que o subconjunto
Anmn“(I)={a € R|ai=0, Vie I}

também é um ideal de R.
Seja R um anel comutativo com unidade e I < R. Definimos o radical de I como o subcon-
junto

VI={aeR|3IneN, a" eI}
Mostre que VI<R.
Mostre que o conjunto dos elementos nilpotentes de um anel comutativo com unidade também
é um ideal.
Mostre que se R é um anel comutativo e I < R, entdo R/I também serd um anel comutativo.
Mostre que se R é um anel com unidade e I < R, entdo R/I também serd um anel com
unidade.
Considere I um anel qualquer e sejam I < R um ideal e um elemento e € R tais que para
qualquer a € R temos que ea —a € I e ae —a € I. Mostre que R/I é um anel com unidade.
Mostre que se R é um anel comutativo com unidade I é um ideal maximal de R, entdo R/I
é um corpo.
Mostre que se R é um anel comutativo com unidade e I é um ideal primo de R, entdo R/I
é um dominio.
Seja R um anel comutativo com unidade mostre que todo ideal maximal de R também é um
ideal primo.



